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man mit dem Kehrwert des Divisors multipliziert.

1
5a:3b=5a - —
a a 3b
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I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Monome
—4xy?:

Monom: Produkt aus einem Koeffizienten (—4) und Potenzen von
Variablen (x - y?).

Ist eine einfache Zahl wie 3 auch ein Monom?

Ja, denn man kann sich eine Variable mit dem Exponenten 0
vorstellen: 3=3-1=3-x°
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;

Polynome

benannt:

Summen von Monomen werden nach der Anzahl ihrer Summanden
3x 4523

8a— 10b% +2

Binom in x und z

Trinom in aund b
5x3 —2x2 4+ 7x —1

Quadrinom in x

Polynome sind Summen aus Monomen.
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Beispiel 1.3

So lange nur multipliziert wird, ist die implizite Multiplikation bloss
eine Abkiirzung.

Bei der Division impliziter Produkte wird es jedoch , interessant”:
» a:3a2=a:(3-a)=a:3:a=a:a:3=1:3="2>

1

22
» 3:3-a=3-a:3=2a%:3=
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In einer Situation darf man das Additionszeichen weglassen:
5- =5+ 2
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5.3 2
3 3

In einer Situation darf man das Additionszeichen weglassen:
2
5- =54 -

1542
1373773 ©



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Implizite Summen

53,2 1542 17
3 3713 B

In einer Situation darf man das Additionszeichen weglassen
5- =5+ 2
N 3 3

3




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Ausmultiplizieren

Ein Produkt von Summen als Summe von Produkten darstellen



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.4

(a—b+c)-d

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.4

(a—b+c)-d=ad— bd+cd

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.5

(2y —3x+52) - (—32)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.5

(2y —3x +52) - (=3z) = — 6yz + 9xz — 1522



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.6

(a+x)(b+y)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.6

(a+x)(b+y) = ab+ ay + bx + xy



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.7

(2y +x)(y +3x)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.7

(2y + x)(y + 3x) = 2y + 6xy + xy + 3x?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.7

(2y + x)(y + 3x) = 2y% + 6xy + xy + 3x% = 2y? + Txy + 3x°



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.8

(x+1)(x+2)(x—13)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.8

(x +1)(x +2)(x —3) = (x + 1)(x* = 3x +2x — 6)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.8

(x +1)(x +2)(x —3) = (x + 1)(x* = 3x +2x — 6)

= (x+1)(x* —x —6)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.8

(x +1)(x +2)(x —3) = (x + 1)(x* = 3x +2x — 6)

=x3—x

= (x+1)(x* —x —6)

2 _bx+x2—x—6



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.8

(x +1)(x +2)(x —3) = (x + 1)(x* = 3x +2x — 6)

=x3—x

= (x+1)(x* —x —6)

2 _6x+x>—x—6
= x> —Tx—6



Algebra mit Bruchtermen

Ll Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Merke

Summen werden multipliziert, indem man jeden Summanden in

Jjedem Faktor mit jedem Summanden in jedem anderen Faktor
multipliziert und alle Produkte addiert.




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Binomische Formeln

1. binomische Formel:




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Binomische Formeln

1. binomische Formel:

(x+y)?=(x+y)(x+y)=x>+xy+yx+y*>=x>+2xy + y?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Binomische Formeln

1. binomische Formel:

(x+y)P=(x+y)x+y)=x>+xy+yx+y?=x2+2xy + y?
2. binomische Formel:



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Binomische Formeln

1. binomische Formel:

(x+y)P=(x+y)x+y)=x>+xy+yx+y?=x2+2xy + y?
2. binomische Formel:

(x—y)P=(x—y)x—y)=x2—xy —yx+y>=x>—2xy +y?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Binomische Formeln
1. binomische Formel:
(x+y)=(x+y)x+y)=x>+xy +yx+y> =x*+2xy + y?
2. binomische Formel:
(x=y)P=(x=—y)x=y)=x>—xy —yx+y> =x* = 2xy + y?

3. binomische Formel:
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1. binomische Formel:
(x+yP =(x+y)x+y) =X +xy +yx+y>=x>+2xy +y°
2. binomische Formel:
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Binomische Formeln

1. binomische Formel:

(x+y)P =x+y)x+y)=x>+xy+yx+y>=x>+2xy +y>

2. binomische Formel:

(x=yP =(x=y)x—y)=x"—xy —yx+y? = x> = 2xy + y?

3. binomische Formel:

(x+y)x—y)=x>—xy+yx—y? =x*—y?

> xy, yx: Mischprodukte
» 2xy: Doppelprodukt
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I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Faktorisieren

Beim Faktorisieren werden Summen von Produkten als Produkte
von Summen dargestellt.

N
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v —v2=(u+v)(u—v)
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20y — 12 = 4(5y — 3)
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X
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|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.23
2 x=x(x—1)

X

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.24

ct — dt?

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.24

ct — dt? = t(c — dt)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.25

Oat + 15bt — 6¢t

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.25

9at + 15bt — 6¢t = 3t(3a+ 5b — 2¢)



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.26

X2y% — x3y2

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.26

X2y* =33y = x22 ()2 — x)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Ausklammern vorgegebener Faktoren

Ein Faktor wird ausgeklammert, indem man jeden Summanden
durch diesen Faktor dividiert.



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.27

Klammere 2 aus: 2n + =




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.27

Klammere 2 aus: 2n + =

4
_2
5 (”+

:)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.28

Klammere (—1) aus: y — 2




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.28

Klammere (—1) aus: y —2 = (—1)(—y +2)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.28

Klammere (—1) aus: y —2 = (—1)(—y +2)

—(2-vy)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.29

Klammere x aus: 8x5 4 4x% — 3xy



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.29

Klammere x aus: 8x5 + 4x? — 3xy = x(8x* + 4x — 3y)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.30

Klammere x aus: 5x — y




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.30

Klammere x aus: 5x — y = x (5 — X)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Vereinfache die Terme durch Faktorisieren.



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.31

(2n — 2)(3n — 3)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.31

(2n—=2)(3n—=3)=2(n—1)3(n—1)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.31

(2n—=2)(3n—=3)=2(n—1)3(n—1)

6(n—1)?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.32

(1.5u — 1.5v)(6u + 6v)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.32

(1.5u — 1.5v)(6u+6v) = 1.5(u — v)6(u + v)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.32

(1.50 — 1.5v)(6u 4 6v) = 1.5(u — v)6(u + v) = 9(u? — v?)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.33

(9xy +9y) : (x+ 1)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.33

(Oxy +9y) : (x+1)=9y(x+1): (x+1)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.33

(9xy +9y) i (x+1)=9y(x+1): (x+1) =09y



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.34

(8—t)y — (1 —2t)y

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.34

(8—t)y —(1—2t)y = y((8—1t)— (1L —21))



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.34

(8—t)y —(1—2t)y = y((8—1t)— (1L —21))

=y(B8—t—1+2t)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.34

(8—t)y —(1—2t)y = y((8—1t)— (1L —21))

=y(8—t—1+2t)=y(7+1)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.35

a(x+y)+ b(x+y)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.35

a(x+y)+b(x+y)=(x+y)a+b)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.36

4x(a+ b) —by(a+ b) —6(a+ b) —3x(a+ b) — (a+ b)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.36

4x(a+ b) —by(a+ b) —6(a+ b) —3x(a+ b) — (a+ b)
=(a+b)(4x —5y —6—3x—1)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.36

4x(a+ b) —by(a+ b) —6(a+ b) —3x(a+ b) — (a+ b)

=(a+b)(4x -5y —6—-3x—1)=(a+ b)(x —by —7)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.37

a(x+y)—2x—2y

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.37

a(x +y)—2x—2y =a(x+y)—2(x+y)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.37

alx+y)—2x=2y=a(x+y)-2x+y)=(x+y)(a—2)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.38

bg+cq—(b+c)r

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.38

bg+cq—(b+c)r=q(b+c)—(b+c)r



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.38

bg+cq—(b+c)r=q(b+c)—(b+c)r=(b+c)(qg—r)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.39

au + av + bu + bv

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.39

au+av+ bu+ bv = a(u+v)+ b(u+v)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.39

au+av+bu+bv=alu+v)+blu+v)=(u+v)(a+b)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.40

8lab + 72ad + 36bc + 32cd




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.40

81ab + 72ad + 36bc + 32cd = 9a(9b + 8d) + 4c(9b + 8d)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.40

81ab + 72ad + 36bc + 32cd = 9a(9b + 8d) + 4c(9b + 8d)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.40

81ab + 72ad + 36bc + 32cd = 9a(9b + 8d) + 4c(9b + 8d)

— (92 + 4¢)(9b + 8d)



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.41

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.41

X2 —y?=(x—y)(x+y)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.42

16m? — 9n?

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.42

16m? — 9n? = (4m — 3n)(4m + 3n)



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.43
1822 -2

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.43

1822 —2=2(922 - 1) =2(3z - 1)(3z + 1)



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.44

m?—2m+1

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.44

m? —2m+1=(m—1)?

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.45

432 + 20ab + 25h2




Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.45

4a% 4 20ab + 25b% = (2a + 5b)?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.46

7p% +28p + 28

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.46

7p? 4+ 28p +28 = 7(p? + 4p + 4)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.46

Tp2 +28p+28 =7(p?> +4p+4) =7(p+2)?



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.47

a? +2ab+ b% — 22

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.47

a® +2ab+ b? — 22 = (a+ b)? — 2°



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.47

@ +2ab+b?-22=(@+b?>-22=(a+b—z)(at+b+2)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.48

x%2 4+ 9x + 20

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.48

x? 4+ 9x +20 = (x +4)(x +5)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—1 Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.49

a?+2a—-24

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.49

a®>+2a—24=(a—4)(a+6)

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.50

5x2 4+ 10x — 75

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.50

5x2 + 10x — 75 = 5(x? + 2x — 15)



Algebra mit Bruchtermen

I—l Repetition: Ausmultiplizieren und Faktorisieren

Beispiel 1.50

5x2 +10x — 75 = 5(x? + 2x — 15) = 5(x — 3)(x + 5)



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Zur Erinnerung: schriftliche Division
1589 :12 =
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|—2 Polynomdivision
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Zur Erinnerung: schriftliche Division
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|—2 Polynomdivision

1589:12=1

Zur Erinnerung: schriftliche Division
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

1589:12=1

Zur Erinnerung: schriftliche Division
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|—2 Polynomdivision

1589:12=13

Zur Erinnerung: schriftliche Division
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Zur Erinnerung: schriftliche Division

—36
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|—2 Polynomdivision
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|—2 Polynomdivision
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Zur Erinnerung: schriftliche Division
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

1589:12 =132
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—36
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5 Rest



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

—12
38

Zur Erinnerung: schriftliche Division
1589:12 =132+ 3

—36

29
—24

5 Rest



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3— 14x2 +17x—12):(3x — 4) =




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
6x>




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
6x3 —




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
6x> — 8x2




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
—(6x3— 8x? )




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
—(6x3— 8x? )

—6x2




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) = 2x?
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

—6x2




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

—6x% 4 8x
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|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

( —6x%+ 8x )

Ox



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x —12): (3x — 4) =2x? — 2x
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

( —6x%+ 8x )

Ox —12



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen
sortieren.

(6x3 — 14x2 +17x—12): (3x — 4) =2x? — 2x + 3
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x
— (—6x%+ 8x )
Ox —12




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen
sortieren.

(6x3 — 14x2 +17x—12): (3x — 4) =2x? — 2x + 3
—(6x3— 8x? )

—6x2 4 17x
— (—6x%+ 8x )
9x —12
9x




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen
sortieren.

(6x3 — 14x2 +17x—12): (3x — 4) =2x? — 2x + 3

—(6x3— 8x? )
—6x2 4 17x
— (—6x%+ 8x )
9x —12

Ox —12



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x—12): (3x — 4) =2x? — 2x + 3
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

( —6x%+ 8x )

Ox —12

( 9x —12)



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.1

sortieren.

Wichtig: Dividend und Divisor vorher nach absteigenden Potenzen

(6x3 — 14x2 +17x—12): (3x — 4) =2x? — 2x + 3
—(6x3— 8x? )

—6x2+ 17x

( —6x%+ 8x )

Ox —12

( 9x —12)

0



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a+ 53> —5a+3):(a+2)=




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a%+ 5a%> —5a+3):(a+2)=42
433




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a%+ 5a%> —5a+3):(a+2)=42
43% + 822




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a%+ 5a%> —5a+3):(a+2)=42
— (423 + 8a% )




Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a%+ 5a%> —5a+3):(a+2)=42
— (423 + 8a% )
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(4a%+ 5a%> —5a+3):(a+2)=42
— (423 + 8a% )

—322—5a



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2

(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
—(42°+ 8a% )
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
— (423 + 8a% )
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—3a% —6a



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
— (423 + 8a% )
—3a2% - 5a
— (—3a®>—6a)



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
— (423 + 8a% )
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=42%>—3a
— (423 + 8a% )
—3a2% - 5a
— (—3a®>—6a)
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Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=4a>—3a+1
— (423 + 8a% )
—3a%> —5a
— (—3a®>—6a)

a—+3



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=4a>—3a+1
—(42°+ 8a% )
—3a%> —5a
— (—3a®>—6a)
a+3
a



Algebra mit Bruchtermen
|—2 Polynomdivision

Beispiel 2.2
(42 + 52> —5a+3):(a+2)=4a>—3a+1
—(42°+ 8a% )
—3a%> —5a
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L3 Der ggT und das kgV von Termen

Prinzip
Gegeben: Terme T7 und T»

1. Terme faktorisieren (in ihre Bausteine zerlegen) und dabei
gleiche Faktoren untereinander schreiben.

2. ggT: Produkt der Faktoren in der Schnittmenge.

3. kgV: Produkt der Faktoren in der Vereinigungsmenge.



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h =

35

—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

35a

—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

35aa

—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

35aab
—25ab3¢c =
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h

35aab
—25ab3¢c = —
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5

ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5 a

ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5a b
ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5 a b5
ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5a bbb
ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5 a b5 bob
ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a%h = 35aab
—25ab3¢c = — 5a bb5bbc
ggT :
kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5
kgV :




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5 a
kgV :




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5 a
kgV :




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b
kgV :




Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab’c = -~ 5a bb5bbec

ggT : 5a b = 5ab
kgV

u}
o)
I

i
it
)
»
i)



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab’c = -~ 5a bb5bbec

ggT : 5a b = 5ab
kgV : 3

u}
o)
I

i
it
)
»
i)



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab’c = -~ 5a bb5bbec

ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35

u}
o)

I

i
it
)
»
i)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°b 35aab

—25ab3c 5a bb5bbc

ggT 5a b = 5ab
kgV 35a



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab3c = — 5 b5bbc

ggT : 5 b = 5ab
kgV : 35aa



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab3c = — 5 b5bbc

ggT : 5 b = 5ab
kgV : 35aab



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1

15a°h = 35aab

—25ab3c = — 5 b5bbc

ggT : 5 b = 5ab
kgV : 35aabb



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1
15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35aabbb



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1
15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35aabbbb



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1
15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35aabbbbc



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1
15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35aabbbbc=

DA

u}

o)
I
i

it



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.1
15a°h = 35aab
—25ab’c = -~ 5a bb5bbec
ggT : 5a b = 5ab
kgV : 35aab5bbc= T753°b3

u}
o)
I
i
it

DA



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x% 4+ 2x =
bxy + 6y =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x% 4+ 2x = 2x(x +1)
bxy + 6y =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x% 4+ 2x = 2x(x +1)
bxy + 6y =

2

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x
bxy + 6y =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy + 6y =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy + 6y = by(x+1) = 2

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = by(x+1) =2 (x+1)

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1)3

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y

ggT : 2
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y

ggT : 2 (x+1)
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y

ggT : 2 (x+1)
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
2x24+2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y

ggT : 2 (x+1)
kgV : 2



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.2
22 +2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y
ggT ; 2 (x+1) = 2(x+1)
kgV : 2 x

u}
o)

I

i
it
)
»
?)



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
22 +2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y
ggT 2 (x+1) = 2(x+1)
kgV 2 x (x+1)
SRPP P



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.2
22 +2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y
ggT ; 2 (x+1) = 2(x+1)
kgV : 2 x (x+1) 3
SRPP P



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.2
22 +2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = by(x+1) =2 (x+1)
ggT ; 2 (x+1) 2(x+1)
kgV : 2 x (x+1)

o)

I

i
it
)
»
?)



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.2
22 +2x = 2x(x+1) = 2 x (x+1)
bxy +6y = 6y(x+1) =2 (x+1) 3y
ggT : 2 (x+1) = 2(x+1)
kgV : 2 x (x+1) 3y = 6bxy(x+1)

u}
o)

I

i
it
)
»
?)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

xX24+2x+1 =

x2 -1
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

X2 +2x+1 = (x+1)
x?—1

ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)
x2—1
ggT

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)
x> -1 = (x+1)
ggT :

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)
x> -1 = (x+1)
ggT :

(x-1)

kgV




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)
x? -1

= (x+1)
ggT

(x-1)
: (x+1)
kgV :




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)

x? -1 = (x+1) (x —1)
ggT : (x+1)

kgV (x+1)




Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

2 +2x+1 = (x+1) (x+1)

x? -1 = (x+1) (x —1)
ggT : (x+1)

kgV D (x+1) (x+1)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

x24+2x+1

x2—1

x+1) (x+1)
1) (x—1)

ggT
kgV

(
(x+
- (
F(x

x+1)
+1) (x+1) (x—-1)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.3

x24+2x+1

x2—1

x+1) (x+1)
1) (x—1)

ggT
kgV

(
(x+
- (
F(x

x+1)

+1) (x+1) (x—1) =

(x+1)*(x—1)



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.4
6a—3b =
2b—4a =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.4
6a—3b = 3
2b—4a =

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.4
6a—3b =
2b—4a =

3 (2a— b)

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen
gg g

Beispiel 3.4
6a—3b =
2b—4a = —

3 (2a— b)

ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a—b)
2b—4a = — (2a—Db)
ggT
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a—b)
2b—4a = (2a— b) 2
ggT

kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a—b)
2b—4a = (2a—b) 2
ggT (2a—b)
kgV



Algebra mit Bruchtermen
|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a-—b)
2b—4a = (2a—b) 2
ggT (2a—b)
kgV 3



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a—b)
2b—4a = (2a—b)
ggT (2a—b)
kgV 3 (22— b)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4

6a—3b = 3 (2a—b)
2b—4a = (2a—b)
ggT (2a—b)
kgV 3 (22— b)



Algebra mit Bruchtermen

|—3 Der ggT und das kgV von Termen

Beispiel 3.4
6a—3b = 3 (2a-b)
2b— 43 = (22— b) 2
ggT (2a—b)
kgV 3 (2a—b)

2 = 6(2a—b)



Algebra mit Bruchtermen
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Kiirzen

Kiirzen: Dividiere Zahler und Nenner durch denselben Term

Beim Kiirzen bleibt der Wert eines Bruchterms gleich.
Es diirfen nur Faktoren gekiirzt werden.
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Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.1
42a%(a+b)® 2-3.7-a2-a-a-(a+b)-(a+b)-(a+b)
28a%(a+b)2  2.2-7-a-a-a-a-a-(a+b)-(atbh)
_ 3(a+b)
222
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.2
X3

x4 4+ 2x2

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.2
X3 o X
X*+2x2 0 x2(x2 +2)

3

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.2
X3

- X
x4 +2x2

3

X

X2(x2+2)  x2+2

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.3

k? — 64
3k — 24

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.3

K2 —64  (k—8)(k+8)
3k—24  3(k—38)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.3

k2—64 (k—8)(k+8) k+8
3k—24  3(k—38)

3
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.4
2x — 2
x24+2x -3

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.4
2x—2  2(x—1)
x2+2x—3

(x+3)(x—1)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.4
2x—2  2(x—1)
x2+2x—3

2
(x+3)(x—1) x+3

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.5

202 4+ 14u 420

25 4+ 30u + 5u2



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.5

20 +14u+20  2(u® + 7u+ 10)
25+ 30u+5u2  5(u?+6u+5)




Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.5

20 + 140420  2(uv*+7u+10)  2(u+2)(u+5)
25+30u+5u2  5(u2+6u+5)  5(u+1)(u+5)




Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.5

20 + 140420  2(uv*+7u+10)  2(u+2)(u+5)
25+30u+5u2  5(u2+6u+5)  5(u+1)(u+5)

~ 2u+2)
C5(w+1)
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.6

a—»b
b—a

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.6
a—b

_a—b
b—a —(a—b)

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.6
a—b

_a—-b 1
b—a —(a—b) -1

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.6
a—b

_a—-b 1
b—a —(a—b)

DA
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.7

ax —ay — 2x + 2y
4ax — 8x

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.7

ax —ay —2x+2y a(x —y)—2(x—y)
4ax — 8x N

4x(a—2)
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.7

ax —ay — 2x + 2y _ alx—y)—2(x—y)
4ax — 8x 4x(a —2)
x-y)-2)
4x(a—2)
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.7

ax —ay —2x+2y a(x —y)—2(x—y)
4ax — 8x N 4x(a —2)
Cx=)(a-2) _x—y
4x(a—2) 4x




Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.8

x+3
x3 —x2—-11x+3

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.8

x+3
x3 —x2—-11x+3

* Polynomdivision:

(x®*— x> —11x+3):(x+3) =x* —4x +1
—( x3 4+ 3x2 )
—4x% —11x

— ( —4x®>—12x )

x +3
- ( x +3)
0
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.8

x+3
x3 —x2—-11x+3

* Polynomdivision:

(x®*— x> —11x+3):(x+3) =x* —4x +1
—( x3 4+ 3x2 )
—4x% —11x

— ( —4x®>—12x )

x +3
- ( x +3)
0
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.8

x+3

*

* x+3
x3—x2—11x+3  (x+3)(x2 —4x+1)
* Polynomdivision:

(X3—X

2 —11x43):(x+3) =x>—4x+1
—( x3 4+ 3x2 )

—4x% —11x
— ( —4x®>—12x )

x +3
- ( x +3)
0
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|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.8

x+3

*

* x+3 B 1
xX3—x2—11x+3  (x+3)(x2—4x+1)
* Polynomdivision:

x2—4x+1
(x®— x

2 —11x43):(x+3) =x>—4x+1
—( x3 4+ 3x2 )

—4x% —11x
— ( —4x®>—12x )

x +3
- ( x +3)
0



Algebra mit Bruchtermen
L4 Kiirzen und Erweitern

Erweitern
Erweitern: Zihler und Nenner mit demselben Term (# 0)
multiplizieren.
Beim Erweitern bleibt der Wert eines Bruchterms gleich.

Briiche mit dem gleichen Nenner werden gleichnennerig oder
gleichnamig genannt. Das kgV von zwei (oder mehr) Nennern ist
der Hauptnenner.



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.9

o)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.9

[iL]_ x-3b y-2
43’ 6abl | 4a-3b’ 6ab-2



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.9

- [ &

[ 3bx 2y
4a3-3b’6ab-2| |12ab’ 12ab



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.10

2x+3 5

x2 —bx+4’3x—12



Algebra mit Bruchtermen

|—4 Kiirzen und Erweitern

Beispiel 4.10

2x+3 5

B 2x + 3
x2 —5x+4"3x—12|

5

(x —1)(x —4)"3(x — 4)



Algebra mit Bruchtermen
|—4 Kiirzen und Erweitern
Beispiel 4.10
2x +3 5 1 [ 2x+3 5
x2—bx+4"3x—12]  |[(x —1)(x—4) 3(x —4)

[ 6x +9
3(

5x —5

x—=1)(x—4)" 3(x —1)(x — 4)]



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1. Faktorisieren und kiirzen (falls moglich)
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1. Faktorisieren und kiirzen (falls moglich)
39 n 144 1
52a  2lab 12a



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

n 14a 1
52a

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39

_3+2 1
21lab 122 4a 3b 12a



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

n 14a 1
52a

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39

3 . 2 1
2lab 122  4a 3b 12a
2. Auf den Hauptnenner erweitern.



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

n 14a 1
52a

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39

13,2 1
2lab  12a 4a 3b 12a
2. Auf den Hauptnenner erweitern.
9b 8a b

12ab ' 12ab  12ab




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1.

Faktorisieren und kiirzen (falls moglich)
39 14a 1 3 2 1

522 21ab 122 42 3b 122
Auf den Hauptnenner erweitern.

9b n 8a B b

12ab = 12ab  12ab

Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39 14a 1 3 2 1

522 21ab 122 42 3b 122
2. Auf den Hauptnenner erweitern.
9b n 8a B b
12ab = 12ab  12ab

3. Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.
9b+8a—b
12ab




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39 14a 1 3 2 1

522 ' 21ab 122 4a  3b 12a
2. Auf den Hauptnenner erweitern.
9b 8a b

12ab ' 12ab  12ab

3. Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.

9b+8a—b B8a+8b
12ab - 12ab




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1.

Faktorisieren und kiirzen (falls moglich)
39 14a 1 3 2 1

522 21ab 122 42 3b 122
Auf den Hauptnenner erweitern.
9b . 8a B b
12ab  12ab 12ab
Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.
9p+8a—b 8a+8b
12ab 12ab

. Faktorisieren und kiirzen (falls moglich)



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39 144 1 3 2 1
- 4 - = = =
52a  2lab 12a 4a 3b 12a
2. Auf den Hauptnenner erweitern.
9b . 8a b
12ab ~ 12ab  12ab
3. Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.

9b+8a—b 8a+8b

12ab 12ab
4. Faktorisieren und kiirzen (falls méglich)
8(a+ b)

12ab



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion

Vorgehen

1. Faktorisieren und kiirzen (falls mdglich)
39 14a 1 3 2 1

52 ' 21ab 122 42 3b 122
2. Auf den Hauptnenner erweitern.

9b . 8a b

12ab = 12ab  12ab
3. Zahler addieren und Hauptnenner beibehalten.

9p+8a—b 8a+8b

12ab 12ab

4. Faktorisieren und kiirzen (falls méglich)

8(a+b) 2(a+b)

12ab 3ab



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.1
4

+10_2
2x  3x

b6x

DA



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.1
4

10 2 2

B 10 1
2x  3x 6x x 3x

3x

DA



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.1
4 10_2_2 10_1_6+10_i
2x  3x 6x x 3x 3x 3x 3x 3x



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.1
4 10 2 2 10 1 6 10 1
x T3x 6x x 3x 3x 3x 3x 3x
6+10—-1
B 3x



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.1
4 10 2 2 10 1 6 10 1
x T3x 6x x 3x 3x 3x 3x 3x
6+10—-1 15
- 3x - 3x



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.1
4 10 2 2 10 1 6 10 1
2x T 3x  6x  x  3x 3x 3x  3x 3x
6+10—-1 15 5
- 3x :3_x:;



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.2

4 n 8 10
9z 7z2 21z

DA



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.2

i_}_i_ 10 28z
9z 722

72

21z 632

30z

6322 6322



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.2
4 8 10 28z 72 30z
02 772 2z 632 Te32 632
28z + 72 — 30z
- 6322



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.2
4 8 10 28z 72 30z
272 21 632 632 632
28z +72-30z T72-2z
B 6322 ~ 6322



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.3

3a 3b
2 _ b2 + 2 _p?

DA



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.3
3a 3b 3a+3b
32_b2+32_b2 T2



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.3
3a 3b 3a+3b  3(a+b)
32_b2+32_b2 a2 —p

(a+ b)(a—b)



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.3
3a N 3b 3a+3b  3(a+b) 3
a2—b2 2-p2 22-b2 (at+b)a—b) a—0b
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L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.4
4
1+x

3
x—1

DA



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.4

4 3

4(x — 1)

B o 3(x+1)
1+x x-1 (x+1)(x—1) (x+1)(x—1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.4

4 3

4(x — 1)

B o 3(x+1)
1+x x-1 (x+1)(x—1) (x+1)(x—1)

_ 4x—4—(3x+3)

(x+1)(x—1)




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.4
4 3. Ax—1)  3(x+1)
1+x x—-1 (x+1(x-1) (x+1)(x—-1)

_ Ax—4—(3x+3)

(x+1)(x—1)

x—17

C (x+1)(x—1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.5

a—3 a+?2

2 —4a+3 a+a-2



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.5
a-3  a+2 a—3 a+2
2 —4a+3 a2+a—-2 (a—3)(a—1) (a+2)(a—1)



Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.5
a-3  a+2 a—3 a+2
2 —4a+3 a2+a—-2 (a—3)(a—1) (a+2)(a—1)
1




Algebra mit Bruchtermen
L5 Addition und Subtraktion
Beispiel 5.5
a-3  a+2 a—3 a+2
a?—4a+3 a2+a—-2 (a—-3)(a—-1) (a+2)(a—1)
1




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—5a+6_32—2a—3
a2—a-2

a2 —4a+3



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—a-2

a2—5a+6_32—2a—3_(a—2)(a—3)

a2 —-4a+3 (a—2)(a+1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—a-2

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)

a2 —-4a+3 (a—2)(a+1)

(a—3)(a+1)

(a-3)-1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—a-2

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)

a2 —-4a+3 (a—2)(a+1)
~a—-3 a+l

(a—3)(a+1)

a+1 a-—1

(a-3)-1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)
?—a-2

a2 —-4a+3 (a—2)(a+1)
~a-3

~(a—3)(a+1)
(6-3)(-1)
a+1l (a—3)a—-1)

a+1 a—-1 (a+1)(a—1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)
?—a-2

~a-3

_(a-3)(a+1)
a2—4a+3 (a—2)(a+1) (a—3)(a—1)
Catl (a—3)(a—1) (a+1)(a+1)
a+1l a—-1 (a+1)(a—1) (a—1)(a+1)




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)
?—a-2

~a-3

_(a-3)(a+1)
a2—4a+3 (a—2)(a+1) (a—3)(a—1)
Catl (a—3)(a—1) (a+1)(a+1)
a+1l a—-1 (a+1)(a—1) (a—1)(a+1)
:a2—4a+3—(32+2a+1)

(a—1)(a+1)




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.6

a2—a-2

a2—5a+6_az—2a—3_(a—2)(a—3)
~a-3

a2 —-4a+3 (a—2)(a+1)
a+1l (a—3)a—-1)

(a+1)(a+1)
a+1 a—-1 (a+1)(a—1) (a—1)(a+1)
B a?—4a+3—(a®+2a+1)

N (a—1)(a+1)

—6a+2

(a—1)(a+1)

C(a-3)(a+1)
(a-3)-1)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7
3X—3_2X—1+3—2X2
2x —5 2x+5  4x2-25



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7

3x—-3 2x-1

_ +3—2x2
2x—5  2x+5

4x2 — 25
~ (3x—=3)(2x +5)

(2x — 5)(2x + 5)




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7

3x—-3 2x-1

3—2x?
2>x—5 2x+5
_ (3x=3)(2x+5) (2x—1)(2x—5)
- (2x=5)(2x+5) (2x+5)(2x—5)

4x2 — 25




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7
3x—3_2x—1+3—2x2
2x —5 2x+5  4x2-25

_ (3x — 3)(2x + 5)

(2x — 1)(2x — 5)
(2x —5)(2x +5)

(2x +5)(2x — 5)

3—2x2

(2x — 5)(2x + 5)



Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7
3x—3

_2x—1+ 3—2x2
2x—5  2x+5

 (3x—3)(2x+5) (2x—1)(2x —5) 3 —2x2
T (2x—5)(2x+5) (2x+5)(2x—5)

(2x — 5)(2x +5)
(6x% 4 9x — 15) — (4x2 — 12x + 5) + (3 — 2x?)
(2x — 5)(2x + 5)

4x2 — 25




Algebra mit Bruchtermen

L5 Addition und Subtraktion

Beispiel 5.7
3x—3

_2x—1+ 3—2x2
2x—5  2x+5

 (3x—3)(2x+5) (2x—1)(2x —5) 3 —2x2
T (2x—5)(2x+5) (2x+5)(2x—5)

(2x — 5)(2x +5)
(6x% 4 9x — 15) — (4x2 — 12x + 5) + (3 — 2x?)
(2x — 5)(2x + 5)
21x — 17

~ (2x—5)(2x + 5)

4x2 — 25




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Das Vorgehen

1. Briiche faktorisieren und falls moglich kiirzen

2. Briiche werden multipliziert, indem man das Produkt der
Zahler durch das Produkt der Nenner dividiert

ol
<X




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Das Vorgehen

1. Briiche faktorisieren und falls moglich kiirzen

2. Briiche werden multipliziert, indem man das Produkt der
Zahler durch das Produkt der Nenner dividiert
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Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Das Vorgehen

1. Briiche faktorisieren und falls moglich kiirzen

2. Briiche werden multipliziert, indem man das Produkt der
Zahler durch das Produkt der Nenner dividiert

a x a-x
b y_b-y




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Das Vorgehen

1. Briiche faktorisieren und falls moglich kiirzen

2. Briiche werden multipliziert, indem man das Produkt der
Zahler durch das Produkt der Nenner dividiert

a x a-x
b y N b-y
3. Resultat kiirzen




Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.1
18

z

2573

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.1
18

18 25273
18 55,3 8. 5z
5z

- 5z

1

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.1

18

2573 =
57 % T 5

1

18 25z° 18-257°

5z-1



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.1

18 518 25z 18-25z3 18-5z°
52 % "5 1 5z-1 11




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.1

18 518 25z 18-25z3 18-5z°
52 % "5 1 5z-1 11

= 00z>
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|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.2

2p+q 3
T-p

DA
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L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.2
2p+q 3 2p+tq p’
2 P 1

DA
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L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.2
2p+q 3 _2p+q p>_ (2p+q)p°
p op2 1 p?-1



Algebra mit Bruchtermen
L6 Multiplikation und Division
Beispiel 6.2
2p+q 3 _2p+q p*_ (2p+q)p’ _ (2p+q)p
p op2 1 p?-1 1




Algebra mit Bruchtermen
L6 Multiplikation und Division
Beispiel 6.2
2p+q 3 _2p+q P’ _ (2p+q)p’
p? 1

_(2p+a)p
p?-1 1

=p(2p+q)
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L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.3

5x3

14y3
7y 25x2

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.3

5% 14y3  5x7-14y°
7y  25x2

Ty - 25x2



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.3

5x3  14y3 B 5x3 - 14y3 X 2y2
Ty 25x2  Ty-25x2

1-

5



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.3

5x3  14y3 B 5x3 - 14y3 X 2y2 B 2xy?
7y 25x2  T7y-25x2 1.5

5
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L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.4

x24+x—6

x2—-2x—38

x2 —5x+4 x2+3x—10



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.4

x24+x—6

x2—-2x—38

 (x+3)(x—12)

. (x—#)(x+2)
x2—5x+4 x24+3x—10 (x—1)(x—4) (x+5)(x—2)




Algebra mit Bruchtermen
L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.4

x2+x—6 x2—2x—8_(x+3)(x—2)'(x—4)(x+2)
X2 —5x+4 x24+3x—10 (x—1)(x—4) (x+5)(x—2)
_ (x+3)(x=2)(x = 4)(x +2)
(x =1)(x —4)(x+5)(x—2)



Algebra mit Bruchtermen
L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.4
x2+x—6 . x?—=2x—8  (x+3)(x—2) (x=4)(x+2)
x2—5x+4 x24+3x—10 (x—1)(x—4) (x+5)(x—2)
_ (x+3)(x=2)(x = 4)(x +2)
(x =1)(x —4)(x+5)(x—2)
 (x+3)(x+2)
- (x—1)(x+5)

o 5 = = £ DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division
Beispiel 6.5

2 +1 2
3x -2

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.5

C2x+1\? [2x+1
3x-2)

2
3x—2)



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.6

X

y ()

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.6

X

_.<Z_|_]_) :i.}_/_{_
y o\ y X

1

X
y

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.6

X

<Z+1) :i‘}—/-i-
Yy \x y X

1
5.1:_4_5
y Y

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.6

X

<Z+1) :i‘}—/-i-
Yy \x y X

5.1:_4_5:1_{_5
y 1 vy y

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.7

(g_‘z> ab

a

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.7

(%_’3>ab_

a

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.7

a

a b a b
(E——>ab—5-ab——

a-ab b-ab
a.ab_ -




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.7

(3-2)

ab:f-ab—

b

b P




Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Division von Bruchtermen

Zwei Bruchterme werden dividiert, indem man den Dividend mit
dem Kehrwert des Divisors multipliziert.

ol
<X



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Division von Bruchtermen

Zwei Bruchterme werden dividiert, indem man den Dividend mit
dem Kehrwert des Divisors multipliziert.

ol
<X

A4
X

_ 4
b ~ bx



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.8

a

b.C

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6

8
a_C_a

=10

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6

a

8
_ a
b 7

b.C:

=10
|

oo
Ol

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6

a

8
_ a
b 7

b.C:

=0
|
)

oo
Ol

(@)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6

a

8
_ a
b 7

b.C:

¢ _a 1_a- _a
1 b c b-c

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.9
16ab?
01 2
27c¢ 6bc

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.9
16ab? 16ab? 16bc?
-1 2 _ :
a7c ¢ 1obeT = o0 1



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.9
2 16ab? 16bc2  16ab? 1
16ab 16bc2 — 6ab : 6bc” _ 16ab”
27¢ 27¢ 1 27¢  16bc?



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.9
2 16ab® 16bc?  16ab®> 1
16ab 16bc2 — 6ab : 6bc” _ 16ab”
27¢ 27¢ 1 27¢  16bc?
16ab? -1

~ 27c - (16bc?)



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.9
2 16ab® 16bc?  16ab®> 1
16ab 16bc2 — 6ab : 6bc” _ 16ab”
27¢ 27¢ 1 27¢  16bc?
16ab? -1

a _ab
~ 27c-(16bc?)  27c3



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.10

w2 — 12

w2+t2 (t=w)

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.10
— 12 o w) = w? — 2 1
w2+t2 - Cow2+t? t—w



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.10
w? — t2 w?r—-t2 1 (w—t)(w+t)-1
vy (v )_w2+t2't—w_(w2+t2)(t—w)



Algebra mit Bruchtermen
|—6 Multiplikation und Division
Beispiel 6.10
w? — t2 . )_W2—t2 1 (w—t)(w+t)-1
w22 ( w22 t—w (w2 2)(t—w)
 —(t=w)(w+1)
(w2 t2)(t— w)



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.10

w2 — t2

wire W)

w2 — t2

1
t—

w

w2+ 12

_—=w)w+t)

_ (w—t)(w+1t)-1

(w?+ 2)(e -

w)

S (w2t (t—w)

—(w+1t)

t2 + w?



Algebra mit Bruchtermen

|—6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.11

z

V4

32-3 2_27

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.11

z

V4

32-3 2_27

V4

3(z—1)

2(1—2z)

V4

DA



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.11

V4 V4

32-3 2_27

V4

3(z—1)

V4

2(1-2z) z-2(1-2z)
C3(z-1)-z



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.11

V4 V4

32-3 2_27

V4

3(z—1)

V4

2(1-2z) z-2(1-2z)
C3(z-1)-z
_ —2(z—-1)

3(z—1)



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.11

z z  z 2(1-2z) z-2(1-2z)
32-3°2-2z 3(z—1) z  3(z—1)-z
2(z—-1) 2

T 3(z—1) 3



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.12

w2 —w—12 w—4
t2

2t



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.12

t2

w2-w—12 w—4 (w+3)(w—4) t(t—1)
22—t t2

w—4



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.12
w2 —w—12 w—4  (w+3)(w—4) t(t—1)
£2 T2t £2 w4
(w=+3)(w—4) t(t—1)
N t2-(w —4)



Algebra mit Bruchtermen

L6 Multiplikation und Division

Beispiel 6.12
w2-w—12 w—4 (w+3)(w—4) t(t—1)
t2 2t t2 w4
(w+3)(w—4) t(t—1)
N t2-(w —4)
_ (t=1)(w+3)
B t



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.1

2
(2a+1 _1)
a

DA



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.1

2
(2a+1 _1)
a

a

B 2a—|—1_a 2
n a

DA



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.1

2a+1  \*_(2a+1l a\* _(2at1-a\®
a N a a n a



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.1

2a+1 2
(a+ _1)
a

2a+1 a
a

)

a

N

2a+1—a

=)



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.1

2a+1
a

_1)2 _ (2a—|—1




Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

2x 3x
4y?2° (_2 -5
yz2  y%z

) (32— 2y)



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

2x 3x
2_3
X X)) (3z-2
47z (yz2 yzz) (32 = 2y)

423 ( 2xy  3xz

222 y_2z2) 1 (3z—2y)



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

2x 3x
4283 (= - =) (3z-2
7 (y22 y22) (2= 2)

2x 3xz
2.3 34 .
= 4y°z (y_222 — y2z2) 1 (3z—2y)
2xy — 3xz 1
=4y’7’ ( 2,2 )
y°z

'3z—2y




Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

y2z2

2xy — 3xz
_ 2.3
=4y“z ( 27 )

423 ( 2xy  3xz

22). -2

2x 3x
4283 (= - =) (3z-2
7 (y22 y22) (2= 2)

1

_ 4y?73(2xy — 3x2)
© y272(3z - 2y)

'3z—2y



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

2x 3x
2_3
X X)) (3z-2
47z (yz2 yzz) (32 = 2y)

2x 3xz
2.3 Y .
2xy — 3xz 1
4,23 ,
S ( y2z2 ) 3z -2y
4y273(2xy —3xz)  4z(2xy — 3xz)
V22(Bz-2y)

3z -2y



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

y2z2

2xy — 3xz
_ 2.3
=4y“z ( 27 )

423 ( 2xy  3xz

22). -2

2x 3x
4283 (= - =) (3z-2
7 (y22 y22) (2= 2)

1

'3z—2y

4y273(2xy —3xz)  4z(2xy — 3xz)
V2B -2y)

_ —4xz(3z - 2y)
B 3z -2y

3z -2y



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.2

y2z2

2xy — 3xz
_ 2.3
=4y“z ( 27 )

423 ( 2xy  3xz

22). -2

2x 3x
4283 (= - =) (3z-2
7 (y22 y22) (2= 2)

1

'3z—2y

4y273(2xy —3xz)  4z(2xy — 3xz)
V2B -2y)

_ —4xz(3z—-2y)
B 3z -2y

= —4xz

3z -2y



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.3

(x+2)2

25x2 -9 x2+5x—|—6_

y3

5x — 3

xy3 +2y3



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.3
25x2—9.x2—|—5x—|—6_ 5x — 3
(x +2)2 y3 " xy3 +2y3
_ (B5x+3)(5x—3) (x+2)(x+3) y3(x +2)
n (x+2)? y3 5x — 3



Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.3

(x+2)2

25x2 -9 x2—|—5x—|—6_

5bx — 3
y3 '

xy3 +2y3

y3  5x—3
~(5x+3)(5x —3)(x +2)(x + 3)y3(x + 2)
B (x +2)2y3(5x - 3)

(5x +3)(5x —3) (x+2)(x+3) y3(x +2)
(x +2)?




Algebra mit Bruchtermen

L7 Vermische Aufgaben

Beispiel 7.3

(x+2)2

25x2 -9 x2—|—5x—|—6_

5bx — 3
y3 '

xy3 +2y3

y3  5x—3
~(5x+3)(5x —3)(x +2)(x + 3)y3(x + 2)

B (x +2)2y3(5x - 3)
= (5x +3)(x + 3)

(5x +3)(5x —3) (x+2)(x+3) y3(x +2)
(x +2)?




Algebra mit Bruchtermen
LS Doppelbriiche

Wenn Zahler und Nenner eines Bruchterms selbst wieder
Bruchterme sind, so spricht man von einem Doppelbruch.

Bei der Vereinfachung von Doppelbriichen geht man wie beim
Dividieren von Briichen vor.

Wichtig: Hauptbruchstrich beachten!



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.1

alo|olo
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1
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Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.1

alo|olo
o o
Qlo

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.1

ol
Q| 0
ala

alo|olo
ol o

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.1

c
d

ol

d ad
¢ bc

a
b

alo|olo

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.2

nlo lo

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.2

b
=a:—
c

nlo lo

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.2

nlo lo
a
Y
S| 0

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.2

nlo lo
a
Y

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.3

ololo

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.3

_a-
—[—).C

ololo

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.3

_a-
—[—).C

ololo
S| o

ol

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.3

_a-
—[—).C

ololo
S| o

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.4
rs
r+s

r:s

2 _ o2

DA



Algebra mit Bruchtermen
L8 Doppelbriiche
Beispiel 8.4
rs
r+s rs  r:s
r:s  r4s r2—-g2
2 _ g2

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.4
rs
. 2 2
r+s rs r:s rs r-—s
r:s r+s r2—s2 r+s r:s
2 _ o2



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.4

rs
r+s

rs
r:s

r2 _

r+s:

r2

r:.s

—s2

rs

r-—=s

r—i—s.

r:.:s



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.4
rs
r+s  rs  ris _rs r? —s?
rs  r+s r2—s2 r+s r:s
/2 _ o2
_rs e
r—+s

_52):52 rs

(r+s)(r—s) s
s r+s 1 r




Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.4
rs
r+s rs r:is s r? — g2
r:s  r4+s r2—s2 r+4+s r:s
2 _ g2
rs (2 — $2) r rs  (r+s)(r—s) s
g -\r- — s B . . —
r+s s r+s 1 r
_rs(r+s)(r—s)s

(r+s)r



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.4
rs
r+s rs ris IS r? — g2
r:-s  r4+s ' r2—s2 r+4s r:s
P2 _g2
rs r rs r+s)(r—s) s
_ -(r2—52):—: ( )( )._
r+s s r+s 1 r
rs(r+s)(r—sjs
_nlre)r=s)s _ o
(r+s)r

s)



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.5

1
r2+—
’

+ _1
r
r2

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.5

5 1 P11

r<+ — — 4+ -

rr o r
1,3

r r2 r2

u}
o)
1
n
it

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.5
5 1 Pl
Tt T Pl P4
1 B3 1

DA



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.5

5 1 r3

r+7_—~|— P+l P41 P41 P2
1 3 1 ro 2 r r34+1



Algebra mit Bruchtermen

I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.5

2, 1 r3
r —_ — —
r r r_r3—|-1_r3+1_r3+1 r? _,
1 3 1 r 0 r? r r34+1
r+ 5 — —
r r2 r2



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6

e

| o -
>0l

DA



Algebra mit Bruchtermen

I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6

€ g

f h <8
e g f h
f h

e

g

f'

h

)



Algebra mit Bruchtermen

I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6
€ g
?'F:f.g.(f_g):g(e_h_f£>
e g f h'\f h) f \fm fh
f h



Algebra mit Bruchtermen

I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6
€ g
7'F:f.g.(f_g):g(e_h_fﬁ>:%eh—fg
e g f h \f h fh ~\ fh fh fth fh
f h



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6
€ g
7'F:f.g.(f_g):g(e_h_fﬁ>:%eh—fg
e g f h \f h fh ~ \ fh fh th -~ fh
f h
_eg fh
T fh eh — fg



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.6
€ g
7'F:f.g.(f_g):g(e_h_f%:%eh—fg
e g f h \f h fh ~ \ fh fh th -~ fh
f h
eg fh eg

:E'eh—fg:eh—fg



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.7

2c

<
c—3 c+4

c+11
2+c—12



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.7

2c

C

c—3_c+4_
c+11
2+c—12

c—3 c+4

()

c+11

+c—12



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.7

2c

C

c—3_c+4 N

2c . c _
c+11 - \c-3 c?
2+c—12

c+11

c+4) c24+c—12

:< 2c(c+4) c(c—3) >'(c—3)(c+4)
(c=3)(c+4) (c+4)(c—3) c+11



Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche

Beispiel 8.7

2c
c—3

C

c+4
c+11

2c . c _
~ \c-3 c?
2+c—12

c+11
c+4) c24+c—12
_< 2c(c+4) c(c—3) >'(c—3)(c+4)
~\(c—3)(c+4) (c+4)(c—-3) c+11
_ 2> +8c—(c*=3¢) (c—3)(c+4)

(c—=3)(c+4)

c+11




Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.7
2c . c
c—3 c+4 2c . c - c+11
c+11 - \c—-3 c+4) 2+c—-12
2+c—12
B 2c(c+4)  c(c—3) (c—=3)(c+4)
~\(c—3)(c+4) (c+4)(c—-3) c+11
_2¢?+8c—(c2—3¢c) (c—3)(c+4) c*+1lc
(c—3)(c+4) c+11  c+11




Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.7
2c . c
c—3 c+4 2c . c - c+11
c+11 " \c—3 c+4) P2+c-12
2+c—12
B 2c(c+4)  c(c—3) (c—=3)(c+4)
N (c=3)(c+4) (c+4)(c—3) c+11
_2¢?+8c—(c2—3¢c) (c—3)(c+4) c*+1lc
(c—3)(c+4) c+11  c+11
~ c(c+11)
o411




Algebra mit Bruchtermen
I—S Doppelbriiche
Beispiel 8.7
2c . c
c—3 c+4 2c . c - c+11
c+11 " \c—3 c+4) P2+c-12
2+c—12
B 2c(c+4)  c(c—3) (c—=3)(c+4)
N (c=3)(c+4) (c+4)(c—3) c+11
_2¢?+8c—(c2—3¢c) (c—3)(c+4) c*+1lc
(c—3)(c+4) c+11  c+11
_c(c+11)
 c+11




Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Aussagen

> 3+ 4 =7 (wahr)
> 5 < 4 (falsch)

» Memphis ist die Hauptstadt der USA. (falsch)



Algebra mit Bruchtermen

LQ Bruchgleichungen

Aussageformen

» 3+ x =7 (Gleichung)
» 5y + 1 < 4 (Ungleichung)
» Z ist die Hauptstadt der USA. (Aussageform)

Setzen wir in einer Aussageform fiir die Variable einen Wert (Zahl)
ein, so erhalten wir eine Aussage. Ist diese Aussage wahr, so wird
der Wert Losung der Aussageform (Gleichung/Ungleichung)
genannt.



Algebra mit Bruchtermen

LQ Bruchgleichungen

Bruchgleichung

Eine Bruchgleichung ist eine Gleichung, bei der die Variable
mindestens einmal im Nenner vorkommt. Das Vorgehen:

I o

Definitionsmenge bestimmen

Falls moglich faktorisieren und kiirzen

Gleichung mit dem Hauptnenner multiplizieren und kiirzen
Gleichung nach der Variablen auflésen

Bei Gewinnumformungen ist eine Probe nétig.

Losungen miissen in der Definitionsmenge liegen



Algebra mit Bruchtermen

|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

DA
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|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.1
®_q
X

D =R\ {0}

DA
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|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.1
®_q
X

D=R\{0} [|-x

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

Bo7 D=R\(0) |Ix
X

14-x:7x

X

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

Bo7 D=R\(0) |Ix
X

14 - x 7y

X

[kiirzen]

DA



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

14
B_7  D=Rr\{} | =
Mox 7x [kiirzen]
X
14 =7x

DA



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

14
B_7  D=Rr\{} | =
Mox 7x [kiirzen]
X
14 =7x

||: 7

DA



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

14
Yor D=R\{0) |lx
X
Mox 7x [kiirzen]
X
14 =7x ||: 7
X =2

DA



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.1

14
— =7 D =R\ {0}
X
14.X:7x [kiirzen]
X
14 =7x ||: 7
X =2

L=1{2}

|- x



Algebra mit Bruchtermen

|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

DA



Algebra mit Bruchtermen

|—9 Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

D=R\{2, 3}

DA



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

D=R\{2, 3}

- (x=2)(x=3)

[HN]

DA



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2
2= 2 DoR\23) (-3 [HN]
3(x —2)(x —3) _ 2(x =3)(x—2)
x =2 x—3




Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2
2= 2 DoR\23) (-3 [HN]
3(x —2)(x —3) _ 2(x = 3)(x—2) (kirzen]
x =2 x—3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2
2= 2 DoR\23) (-3 [HN]
3(x=2)(x=3) _ 2(x=3)(x—-2) [kiirzen]
x—2 x—3
3(x —3) =2(x—2)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

_ 2
x—2 x

— D=R\{2,3} [[-(x-2)(x~-3)
3(x —2)(x —3) _ 2(x =3)(x—2)
x—2

x—3
3(x —3)=2(x—2)

[HN]
[kiirzen]

[ausmultiplizieren]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

2

x—2 x-3 D =R\ {23}
3(x —2)(x —3) _ 2(x —3)(x—2)
xX—2

x—3
3(x —3)=2(x—2)

[kiirzen]

[ausmultiplizieren]
3x—-9=2x—4

- (x=2)(x=3)

[HN]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

2

x—2 x-3 D =R\ {23}
3(x —2)(x —3) _ 2(x —3)(x—2)
xX—2

x—3
3(x —3)=2(x—2)

[kiirzen]
[ausmultiplizieren]
3x—-9=2x—4

[|—2x+9

- (x=2)(x=3)

[HN]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

2

x—2 x-3 D =R\ {23}
3(x —2)(x —3) _ 2(x —3)(x—2)
xX—2

x—3
3(x —3)=2(x—2)

[kiirzen]
[ausmultiplizieren]
3x—-9=2x—4

[|—2x+9
x=5

- (x=2)(x=3)

[HN]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.2

2

x—2 x-3 D =R\ {23}
3(x —2)(x —3) _ 2(x —3)(x—2)
xX—2

x—3
3(x —3)=2(x—2)

[kiirzen]

[ausmultiplizieren]
3x—-9=2x—4

[|—2x+9
x=5

L= {5}

- (x=2)(x=3)

[HN]



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5

5 n 2
y+2 3y+6 2y—3

DA



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5

5 n 2
y+2 3y+6 2y—3
5

5 2

= +
y+2 3(+2) 2y-3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5

5 n 2
y+2 3y+6 2y—3
5

5 2

= +
y+2 3(+2) 2y-3

D=R\{-2,3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5

5 2 3
= D=R\{-2, 3
y+2 3y-|-6+2y—3 \ 2
5 5

2
= +
y+2 3(y+2) 2y-3

[-3(y +2)(2y —3)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3
5 5 2 ,
- D=R\{-2 3
y+2 3y-|-6+2y—3 \ 2
5 5 2
- 3(y +2)(2y — 3
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 3y +6 2y — 3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2 ,
- D=R\{-2 3
y+2 3y-|-6+2y—3 \ 2
5 5 2
yr2 3(y+2)  2y_3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =52y —3) +6(y +2)

2y —3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3
5 5 2 ,
- D=R\{-2 3
y+2 3y-|-6+2y—3 \ 2
5 5 2
- 3(y +2)(2y — 3
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 3y +6 2y — 3
15(2y —3) =52y —3) +6(y +2) [ausmultiplizieren]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y-|-6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3

[ausmultiplizieren]
30y — 45 = 10y — 15 + 6y + 12



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3
5 5 2
= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 5 2
= -3 2)(2y — 3
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 3y +6 2y — 3
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2) [ausmultiplizieren]
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12 [zusammenfassen]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]
|| — 16y + 45



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]
|| — 16y + 45
14y = 42



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]
|| — 16y + 45
14y = 42

|| : 14



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]
|| — 16y + 45
14y = 42

|| : 14
y=3



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.3

5 5 2

= D=R\{-2,3
y+2 3y—|—6+2y—3 =23
5 _ 5 . 2
y+2 3(y+2)  2y—3

[-3(y +2)(2y —3)
15(y +2)(2y —3) _ 15(y +2)(2y —3) | 6(y +2)(2y —3)
y+2 n

3y+6
15(2y —3) =5(2y —3) +6(y + 2)

2y —3
30y — 45 =10y — 15+ 6y + 12

[ausmultiplizieren]
30y —45 =16y — 3

[zusammenfassen]
|| — 16y + 45
14y = 42

|| : 14

L={3}

y=3



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12+4x_ 2x — 4
x+3

- 8—x

DA



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12+4x_ 2x

x+3

—4

- 8—x

D=R\{-3, 8}



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12+4x_ 2x

.y

= D=R —
x+3 8 —x \ {3, 8}
43+x) 2x—4

x+3  8—x



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12+4x_2x—4
x+3

8 — x
43+x) 2x—4
x+3  8—x

D=R\{-3,8}

[faktorisieren, kiirzen]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12 + 4x 2x — 4
= D=R\{-3,8

x+3 8 —x W }

43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
2(x—2)
A=



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12 + 4x 2x — 4
= D=R —

x+3 8 —x \ {3, 8}

43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
2(x—2)
4=

8 — x

- (8 =x)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen
Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R\{-3,8
x+3 8 —x {3, 8}
43+ x) e [faktorisieren, kiirzen]
x4+ 3 8 — x
4= 2Ax-2)

8 —x

- (8 =x)
48 — x) =2(x —2)

|| :2



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen
Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R\{-3,8
x+3 8 —x {3, 8}
43+ x) e [faktorisieren, kiirzen]
x4+ 3 8 — x
4= 2Ax-2)

8 —x

- (8 =x)
48 — x) =2(x —2)

|| :2



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R\{-3,8
x+3 8 —x W }
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
~ 2(x—2)
4= )
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R\{-3,8
x+3 8 —x W }
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
~ 2(x—2)
4= )
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R —
x+3 8 —x \ {3, 8}
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
~ 2(x—2)
A= |- (8—x)
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2

16 —2x =x — 2



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R —
x+3 8 —x \ {3, 8}
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
2(x—2)
4=""7%) (8 —
e N GRS
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2
16 —2x = x — 2 || +4x + 4



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12+4x_ 2x

.y
= D=R —
x+3 8 —x \ {3, 8}
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
2(x—2)
4=""7%) (8 —
e N GRS
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2

16 —2x =x — 2

|| +4x + 4
18 = 3x



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4
12+4x 2x—4
= D=R —
x+3 8 —x \ {3, 8}
43 +x) = 2x 4 [faktorisieren, kiirzen]
x+3 8 —x
2(x—2)
4 — (8 —
e N GRS
48 —x) =2(x—2) || :2
28—x)=x—-2
16 —2x = x — 2 || +4x + 4
18 = 3x



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12 +4x  2x

—4
x+3  8—x D=R\{-3,8}
4(5):_;) = 28X—_x4 [faktorisieren, kiirzen]
=22 -
4B-x)=20x—2) | :2
28—x)=x—-2
16 —2x =x -2 || +4x + 4
18 = 3x | :6
x=06



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.4

12 +4x  2x

—4
x+3  8—x D=R\{-3,8}
4(5):_;) = 28X—_x4 [faktorisieren, kiirzen]
=22 -
4B-x)=20x—2) | :2
28—x)=x—-2
16 —2x =x -2 || +4x + 4
18 = 3x | :6
x=06



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5

X+ 2 x+5

B 10

x2 —10x x2—5x x2—15x +50



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5

X+ 2 x+5 10
x2—10x x2—5x x2—15x+50
X+ 2 x+5 10

x(x—10) x(x—5)  (x—5)(x — 10)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+2 x+5 10
— = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—5x x?—15x+50 \ 15, 10}
x+2 x+5 10
x(x —10)  x(x—5) (x—5)(x — 10)



Algebra mit Bruchtermen
L9 Bruchgleichungen
Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
x2_10x  x2_5x x2_15x 150
x+2

x+5

B B 10
x(x —10)  x(x—=5) (x—5)(x

~10)

D =R\ {5, 10}

|- x(x —10)(x — 5)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
x2_10x  x2_5x x2_15x 150
X+ 2 x+5 10
x(x—10) x(x—5) (x—5)(x

—10)
(x+2)(x —5) — (x+5)(x — 10) = 10x

D =R\ {5, 10}

|- x(x —10)(x — 5)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
x2_10x  x2_5x x2_15x 150
X+ 2 x+5 10
x(x—10) x(x—5) (x—5)(x

—10)
(x +2)(x —5) — (x + 5)(x — 10) = 10x

D =R\ {5, 10}

|- x(x —10)(x — 5)

[Distributivgesetz]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+2 X+5 10
— = D =R\ {5, 10
x2—10x x?2—-5x x?—15x+50 \ 15, 10}
X +2 x+5 10
. - -x(x — 10)(x — 5
X —10)  x(x=5  x—5x—10) [I*x710x=5)
(x +2)(x —5) — (x+5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x*> — 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+2 X+5 10
— = D =R\ {5, 10
x2—10x x?2—-5x x?—15x+50 \ 15, 10}
X +2 x+5 10
- - -x(x — 10)(x — 5
X —10)  x(x=5  x—5x—10) [I*x710x=5)
(x +2)(x —5) — (x+5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
x2—10x x2—5x x2—15x+50
X+ 2 x+5 10
x(x—10) x(x—5) (x—5)(x

—10)
(x +2)(x —5) — (x + 5)(x — 10) = 10x
(x*> — 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x

x? —3x — 10 — x*> + 5x 4+ 50 = 10x

D =R\ {5, 10}

|- x(x —10)(x — 5)

[Distributivgesetz]

[Klammern!]



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+2 x+5 10
x2—10x x?2—-5x x2—15x+50 \ 15,10}
x+2  x+5 10
x(x —10)  x(x—=5) (x—5)(x

T |- x(x —10)(x — 5)
(x +2)(x =5) = (x +5)(x — 10) = 10x

[Distributivgesetz|
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]
x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
_ = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]
x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]

2x 4+ 40 = 10x



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
_ = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]
x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]

2x +40=10x || —2x



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
_ = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]

(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]

x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]
2x+40 = 10x || —2x
40 = 8x

[m] = = =



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
_ = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]

(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]

x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]
2x+40 = 10x || —2x
40 = 8x ||:8

[m] = = =



Algebra mit Bruchtermen

Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.5
X+ 2 x+5 10
— = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]

x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]
2x+40 = 10x || —2x
40 = 8x ||:8
5=x
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X+ 2 x+5 10
— = D =R\ {5, 10
x2 —10x x?2—-5x x2—15x+50 \ {5,104
x+2 x+5 10

x(x—10) x(x—5) (x—5)(x —10) |- x(x — 10)(x — 5)

(x+2)(x —5) — (x +5)(x — 10) = 10x [Distributivgesetz]
(x> = 3x — 10) — (x*> — 5x — 50) = 10x [Klammern!]

x* —3x — 10 — x*> 4 5x + 50 = 10x [zusammenfassen]
2x+40 = 10x || —2x
40 = 8x ||:8

5=x L={}

it

S
»
i)



Algebra mit Bruchtermen
Lo Bruchgleichungen

Beispiel 9.6

2x
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7 5 2x

x—7 x—5 x2-12x+4235 V5T
7 5 2x

x—7 x—5

ey - DE-9)
7(x —=5) —=5(x —7) =2x

7x — 35 —bx + 35 = 2x

2x = 2x

L=R\ {57}
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